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Esercizio 1.
Sia (S(X), ◦) il gruppo delle permutazioni di un insieme X e sia A un
sottoinsieme di X. Poniamo

J(A) = {σ ∈ S(X) |σ(A) = A }

e
F (A) = {σ ∈ S(X) |σ(a) = a ∀a ∈ A }.

a) Mostrare che J(A) è un sottogruppo di S(X).
b) Mostrare che F (A) è un sottogruppo normale di J(A).
c) Calcolare [J(A) : F (A)] nel caso X = {1, 2, . . . , 10} e A = {1, . . . , 4}.

Esercizio 2.
Sia G = Z/6Z× Z/12Z.
a) Determinare il numero do sottogruppi di G di ordine 4.
b) Contare gli omomorfismi da Z/4Z in G.
c) Contare gli omomorfismi da Z/2Z× Z/2Z in G.

Esercizio 3.
Sia f(x) = x4 − 4.
a) Determinare la fattorizzazione e il grado del campo di spezzamento del
polinomio f(x) su K per K = Q, F7, F13.
b) Determinare il tipo di fattorizzazione e il campo di spezzamento di f(x)
su F503k per k ≥ 1.


